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最强辅助

对于一个 n 位数 c 划分为一个 n1 位数 a 和一个 n2 位数 b
的情形，有 n = n1 + n2 且 c = a × 10n2 + b。考虑划分前后的伤
害：划分前为 c，划分后为 a × b。由于 b 是 n2 位数，b < 10n2，
故

c = a × 10n2 + b > a × 10n2 > ab

因此不划分总是最优的。只需要读入 S 然后输出 S 即可。注意 S
的范围，需要使用字符串或者对应语言的 64 位整数类型。
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四舍五入

容易证明，大于 4 · · · 4︸ ︷︷ ︸
y−1

5 0 · · · 0︸ ︷︷ ︸
x−y

的数均满足条件，等差数列

求和即可。
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不够聪明的贝贝

一道比较清新的构造题。

当 n 为偶数时，令所有 ai = −1，此时必然有 A = (−1)n =

1,B = (−1)n+1 = −1，显然有 1 > −1；

当 n 为奇数时，令所有 1 ≤ i < 2n + 1 的 ai 都有 ai = −1，
且 a2n+1 = 2。

当贝贝选择到了 a2n+1，那么 A = 2 × (−1)n−1 = 2,B =

(−1)n+1 = −1，显然有 2 > −1；
当贝贝没有选择到 a2n+1，于是 A = (−1)n = −1,B =

2× (−1)n = −2，显然有 −1 > −2；
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不够聪明的贝贝

类似地，可以拓展出通解：

对于正整数 d ≤ 9：
ai = −d，1 ≤ i < 2n + 1；
a2n+1 选取一个大于 d2 的数字即可。
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阿斯特赖亚

可以使用二分答案来转化为判定性问题。二分强化的次数
T，判断是否可以完成 T 次强化。

在判定问题中，为了完成 T 次强化，每个种类的货币需要
的数量是已知的，第 i 种货币需要的数量是

∑T
j=1 cj[tj = i]。求

出需要的货币数量之后，会有一些货币不够，而另一些货币有多
余。此时把多余的货币全部换成缺少的货币再进行强化是最优的
策略。统计每种货币的多余部分除以 3 之和以及缺少部分之和，
判断多余部分能否兑换填上缺少部分即可。

该算法的时间复杂度为 O((n + K) log n)，可以通过本题。
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阿斯特赖亚

更快的做法是，考虑二分时统计的东西，每种货币的多余部
分除以 3 之和以及缺少部分之和，两个数都可以在从 1 到 n 扫
描的时候实时维护。每次修改一种货币的数量时，更改它对这两
个数的贡献即可，可以做到实时判断。

改进后时间复杂度为 O(n)。
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工作调度

如果没有工作类型的限制，用拓扑排序算法即可解决。如果
有，那么问题的关键就是决定工作类型的先后顺序。为此，我们
可以对工作类型建图。我们创建一个新图，令每个点代表一种工
作类型，如果工作 yi 依赖工作 xi，且两个工作的类型不相同，那
么建一条边 axi → ayi，表示必须先完成类型为 axi 的工作，才能
完成类型为 ayi 的工作。通过在这个图上应用拓扑排序，得到的
拓扑序即为一种合法的工作类型完成顺序。
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工作调度

有了这个顺序之后，为了得到一种合法的工作安排方案，我
们还需要对拓扑排序算法略作修改。具体来说，在得到了工作类
型拓扑序后，依次考虑每个工作种类，每次仅对该种类的节点进
行拓扑排序，即，在将每个节点入队列时，除了要求其入度为零
外，还需要其工作种类与当前考虑的工作种类相符。

时间复杂度为 O(n + m)。
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数数

对于“至少有一段”的情况计数，不难想到将其转化求“没
有任何一段”的数量。

对相反的情况进行 DP，令 fi,j 表示第 i 位置填了 j，且前缀
[1, i] 中不包含一段连续的长度 ≥ a 的 ‘0’ 且不包含连续长度 ≥ b
的 ‘1’ 的方案数。

转移的时候用所有情况减去新出现一个合法段的情况。比如
求 fi,0，从 i− 1 转移过来的总数为 fi−1,0 + fi−1,1；在 [i− a+1, i]
区间可能出现一段长度为 a 的 ‘0’，总数为 fi−a,1。因此得到
fi,0 = fi−1,0 + fi−1,1 − fi−a,1。fi,1 的转移类似。

总复杂度 O(n)。
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回文串

根据题意，一个好的字符串中只含有一个本原回文子串，也
就是只含有一个形如 aa 或 aba 的回文中心。我们可以按照顺序
枚举 si 作为可行子串的右端点。记录 p1 表示最近的回文中心的
左端点，即 aa 或 aba 中第一个 a 所在的位置，p2 为次近的回文
中心的左端点。此时，对于该右端点，区间 [p2, p1) 即为合法左
端点的集合。由此计数即可，复杂度 O(|S|)。
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急死地

通过数字划分的状态去判定 gcd > 1 并不现实。因此考虑先
定 gcd，再确定数字的划分。

枚举 a1 所在集合 A 的 gcd，对每一个 a1 的约数 di 进行处
理：判断每个数是否能被划分到 A，其余的都必须划分到 B，设
其余数的 gcd 为 g，划分合法的前提是 g > 1。但还有一些数可
以划分到 A 也可以划分到 B，于是再枚举 g 的因子作为 B 的
gcd，看看哪些数可以从 A 跑到 B 里，尽量让 A,B 的大小平均。
设约数个数最多为 D，上述做法复杂度 O(D2n)。

实际上，并不需要枚举所有因子。仅枚举质因子就能包含最
优的情况。复杂度 O(ω2n)，ω 为质因子的数量，最大为 10。
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倒反天罡

令 d = r − l + 1，首先考虑 k = d 的情形。最优的年龄阈值
可以通过枚举求出。注意到枚举年龄阈值 a 时，a 变化到 a + 1

时仅有 age = a + 1 的猫影响所关注的「倒反天罡值」，并且每
只猫的贡献为 ±1 之一的固定值。因此可以针对值域维护贡献值，
查询前缀（或者后缀）最值即可回答询问。利用莫队离线处理询
问，时间复杂度 O(q

√
n log n)。

对于 k ̸= d 的情形，设 k = d − c 并且设相同区间 k′ = d 的
答案为 ans，容易证明所求答案为 max(0, ans − c)。
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